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In questo seminario presento un risultato contenuto in un lavoro [3] 
in collaborazione con L. Zanghirati. 


TEOREMA. Sia et. (pl), sz1, n22, /o spazio di tutte le funzioni 


®, N ; ” , 
fe C (R), tali che per ogni compatto Kc R” esiste una costante A>0 tale che 


SUP sup, a 19121" |321(x)| < +0, 


xEK  aE Z, 


Allora per ogni s>1 e qualunque sia l'intero k=0 


21 
Li ._2k {s},_3 et5t/p3 ce 62: 
ii) (D, + ix D,) (R°) 4 (R) , D, "5 a de 


Se k=0 l'operatore considerato è l'operatore di Cauchy-Riemann ed il 
risultato enunciato si trova già in [2], ove è provato più in generale che 
(+) P(D +9) 8t5*(rÎ) = #45) (r2) 


2 


per ogni s razionale > 1) e per ogni operatore differenziale lineare P(D,3Dp) 
con coefficienti costanti. 


La dimostrazione del risultato enunciato utilizza: 


a) un teorema di H. Komatsu [6] che fornisce una generalizzazione del teorema 
di Cauchy-Kovalevskaja per dati e soluzioni in spazi di Gevrey; 


b) il fatto che con il cambiamento di variabili 


1) per s=1 questo risultato si trova in [4] (si veda anche [1]);per s reale si 
veda [9]. 


XV-4. 


n gie 
(1) 
__2k#1 
Yo 3% /(2k+1) 


ci si può ridurre a considerare un operatore con coefficienti costanti (l'ope 
ratore di Cauchy-Riemann); 

c) la ben nota suriettività da c°(R") su c°(R") di ogni operatore differenziale 
lineare con coefficienti costanti; 


2) 


d) la s-Gevrey ipoellitticità in RÉ dell'operatore considerato per ogni s=1 


Dimostrazione del teorema 
; {S},,2 ; ee {8},,2 
sia fe *°°(R°), sal e sia o>max(s,1). Poiché fe £* (R°), dal teo 


rema di [6] segue che esiste vie eg) tale che 


v10%:9) = 0 
(1) 
a°[(D sn )v_ (x 3X)-f(x,3x,)1(Xx:0)= 0 vie ze x. € R 
gg pa (i adi dae 
sia 
(2) h(x,,x)=f(x,3X,)-(D dro Iv. (x, 3X5) (x_3X) E Re 
12 T°°% 2 VA Ri e iene” : 1°°2 


e con le nuove variabili 


3° 4 
__2Kk+1 
Yg 3% /(2k+1), 


2)c; veda [7] per s=1 e [8] per Sp. 
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30/(2k41) 


h(y[(2k+1)y, )E(2k+1)y,372k/(2k+1) 


9(Y]3Y,) 


0, 2 PR i sir co co 
Per (1) geC (R°) e quindi, per la suriettività da C (r°) su Cc (ri) 
di ogni operatore differenziale lineare con coefficienti costanti, esiste 
wec'(RÎ) tale che 


l 2 
+ = 
0, a) 9(Y 299) V(Y:97) € R . 
Posto 


_ 2k+1 2 
Va (X3%9) = W(X > xo /(2kt1)) , (5%) Ro, 


è evidentemente 


we C°RÉ) 
e 
._2k _ 2Kk 2k+1 _ 
(3) (Dotixo DX) = x gx 3%, /(2k+1)) = h(x 3%). 
Da (2) e (3) segue allora che 
._2k A 2 
(D, + ix, D)(v,#v,) = f su R, 


con 


va + v,€ C°(RÎ). 


La s-Gevrey ipoellitticità su Re, per ogni s=1, dell'operatore D,+ix "0, ci con 


XV-6. 


sente anzi di concludere che, di più, v e 855 (r°) come f. Ciò prova la i) del 
teorema. 
Per provare ii), sia f € 85} (3), sz1, e 


2k+1 


_ 2n 3 
g(x3X5»%3) = f(x :%) /(2k+1), x3)Xo 3 (x %93%3) € R". 


Poiché g € et (p3), se fosse 


(4) co, tito) 8‘9°(rÎ) = 89 RÎ), 
esisterebbe w € et (r3) tale che 


(D, + fl" 


2 2 D)w =g su R. 


E K 1/(2k+1) 
La funzione V(x3X93%3) = w(x 3 [(2k+1)xp] 


in D'(RÎ) dell'equazione 


3x3) sarebbe allora una soluzione 


(D_ + iD )v = f. 
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Per la parziale ipoellitticità in R3 rispetto alle variabili (x 3%9) dell'operato- 


re D,tiD,» in forza del Corollario del teorema 4.1.2 di [5], è in effetti 


v ee55(r3). Da (4) seguirebbe allora che 
co,+in, ) 445%) = #52 (85) . SE 


ciò che tuttavia è falso come provato in [2]. 


E' immediato il 


Corollario. Per ogni m intero > 0 è 


(tito )" et (p°) © et. (r°), UL 
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